FEUILLE D'EXERCICES ECS 2

EX 1 : Déterminer le développement limité a lI'ordre 2/aisinage de 0 des fonctions suivantes :

1 )X - e”*sinx 2) X - In*(+x)+(1+x) 3)x - cos X

V1-x

EX 2 : Déterminer un développement limité a l'ordr@2voisinage de lllei2
X

EX 3 : Al'aide de la formule de Taylor Young , donnediveloppement limité a I'ordre 4 au voisinage
de 0, de la fonctiorF définie parx - | 0 etdt .

EX 4 : Déterminer les limites suivantes :
1 . x-1

im a -1 (a>0) 2)Iim&@()——2 3) Iim x|]— - x
x-0n(x+1) x-0 xsin(77x) X X oo x+1

EX 5 : Soit g la fonction définie stR’, par :

1 1 . 1

)=——-—— si t#l et 1)=—

a(t) 11 9(1) 5

Prouver que g est dérivablg8u | .

( on pourra s’aider pour cet exercieaddveloppements limités en posantl+h )

EX 6 : Soit la fonctionf définie parf(x):i
X

Ecrire le développement limitéfdmu voisinage de O a I'ordre 2 .
En déduire gdeadmet un prolongement par continugtén 0 qui est dérivable en 0
Etudier la position relative de laidoe deg par rapport a sa tangente au point d'abscisse 0

EX 7 :Soit la fonction x — +/x* —x . Vérifier que (x =%) est axe de symétrie de la courbd de

EX 8 : A l'aide de la convexité de fonctions convenaidat choisies , justifier les inégalités
( bien connues) suivantes :

1)0Ox>-1 Inl+x)<x
2)0x>0 In(x)sx-1
3)OxOR  e*=21+x

4)DXD[O, 7—7} Ex <sinx <X
2 T

EX 9: 1) Etudier la convexité de la fonction — tInt sur |G +o[ .
En déduirel x,y,a,b >0 xIn¢) +yIn¢) = (x+ y)In[ﬂ] :

a+b



