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EX 2 : Calculer A" dans les cas suivants :
a 0 b
1) A= 0 a+b O (écrire A=al +bJ et déterminer les puissancesige
b 0 a
a b b
2)A=|b a b (écrireA=(a—-b) | +bK et déterminer les puissanceskdpe
b b a
110
3)A=|0 1 1 (écrireA= 1+ N et déterminer les puissancesNig
0 01

Prouver que A @stersible . Déterminer son inverse par 3 méthaliféérentes .

EX 4 : La matrice A est elle inversible dans les cas suivants ( oeraétera I'inverse éventuel ) :
1=l 2)A°=0 3)A =A% +|

EX 5 : Pour tout polyndméP (X) =a, +a,X +...+a,X" deK [X] et toute matrice A d&/ [K] ,
on poseP(A)=a, | +a A+...+a A" .

1) Montrer quélP,QOK [ X] ,P(A)Q(A) = (PQ)(A)

En déduire que(P,Q)0(K[X])2, P(AQ(A=Q(AP(A).
Retenir : « deux polyndmes enA commutent «
2)SoiUOM ,,[K] et ADK tel que AU =AU . Montrer que P(A)U =P(A)U .

3) SP un est polyndme tel qu&(A)= 0, on dit qud® est un polyndme annulateur de.
Montrer que SK*+ X +2 est un polyndme annulateur de, alorsA inversible .

EX 6***: Pour toute matrice carré®=(g;) ., , on appelle trace dele reeltr(A) :Zaﬁ .

I<jsn
1) Montrer que ( A+ B) =tr(A) +tr(B) et tr(AA)=Atr(A) (A0K) .
2 ) Montrer qug (A, B) O(M [K])? , tr(AxB)=tr(BxA) .
Déterminer (P™AP) pour POGL [K ] .

i=1

EX 7 : SoitD une matrice diagonale d'ordre n dont tous les @&sndiagonaux sont distincts
deux a deux .

Démontrer que si une matrice carrésltém commute aved , elle est elle méme diagonale .



