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| ) SERIES NUMERIQUE$

n
Notation : > u, . Somme partielle: S, =>u, .
k=0

La série Zun est dite convergente si la su{t8,) est convergente . On note dans ce lgasS, = Zuk :

n— +oo k=1

La nature d'une série ne dépend pas de ses praarees .
Si > u,et v, sontconvergenteslprs » (u, +v,)etY Au, sont convergentes .

Si la sérieZun est convergenteajors lim u, =0 . (la réciproque est fausse...)

n- +oo

[l) SERIES A TERMES POSITIHS

Th: SoitZ:un une série a termgmsitifs .

n +00
Alors(S, )est convergente sgiS, est majorée. Dans ce cﬁr§:ZuksZuk
k=1 k=1

Critére de comparaison :

Si Zun et Zvn sont deux séries a termassitifs telles queu, <v, a partir d’'un certain rang ,

alors (Q.v,cv= Yu cv) et (Qu, div= Yy, div) .

Critére de négligeabilité :

Si > u, et > v, sontdeux séries telles qug=o(v,) et si Y v, est a termepositifs,

alors (Q.v,cv= Yu cv) et (O u, div= >v div) .

Critére d'équivalence :

Si Zun ethn sont deux séries a termassitifs telles queu, ~v, ,

alors) u, et Y v, sont de méme nature .

) SERIES ABSOLUMENT CONVERGENTEP

Théoréme :[Toute série absolument convergente est convergente




[IV) EXEMPLES FONDAMENTAUX

Séries géométriques :

> X" cv ssi — Kx< ]

n
et dans ce cassz X

Séries dérivées des séries géométriques

nx1

D X"t ev ssi - Kx< ]

et dans ce cas

n=1

+00

n-2 : 4 n-2 _ 2
D n(n-1)x"? cv ssi - kx< | etdans ce cas Zn(n—l)x = 3
n>2 n=2 @-x)
n +00 n
L : X ; X" _
Série exponentielle : — Cv pour toux ré¢ et —=e
n! = N
- , 1 .
Séries de Riemann — cvssia>]
n
n=1




